
*88 LIbfo Terrero.

gHEORnMA VEINTUY TRES,
Pnpoficm Veinte y fiete.

Bn ¡legmk elObjeBo a tal Diftmcia,que ocupe >» Anpk

mdfrifible -fiperderá de tifia.

&EM0HSTRAC10N.

TAMBIENefti claro :Porque todo Ángulo Óptico*
ha de fef divifiblc por el Exe de la Pyramide: (i.)
Pero efte no loes, por ia Supoficion: Porque aiids,
no feria elnúnimo :Luego por él no puede encama

ptík a la Viftaefpecie alguna vifible;

t)tfSkfi^X^i%(I-)

® E MV E S T %4 S B
k otro mió.

DEMOS, qué vna Magnitud llegué atalDifíancia
que folo ocupe el menor Ángulo Óptico, quepuctU
darle :Y demos ,que apartandofc mas ,ocupa otro,

Ángulo menor ,el qual no ferá divífiblc; (porque

á ferio,ferá Ángulo Óptico ,yavria otro Ángulo menor,que
el menor') Luego efte Ángulo no feria Óptico: (a.) Pero,

ninguna cofa fe vé,fino debaxo de Ángulo Óptico: (3.) Lue-
go en llegando ei Objedo á talDiftancia,que folo ocupé va
Ángulo indivifiblc,feperderá de vifta: Pero aun mucho m
tes fe perderá de vifta >por ladenfidad de el Ambiente ,y H
Athmofphera ,6 Vapores Terreos ,que le confunden ,y pcw
turban, junto con la debilidad de nueftra Vifta. Por lo qual

demueítra Euclides {en fu Perfipeaiv» , Theorema Tercero:)'
Que todas las cofas tienen vna determinada Diftancia

para verfe 5 paliada la qual ,#no
*- fe verán.

(3-)

(Defimcfi^Cáp. %*

Definic,i*Cap. 2.



MQUE SE CONCLUYE EL INTENTO,
mMcon algunos Problemas, muy otiles a las operaciones

\u25a0VIENDO
concluido con los dos Empeños

mas importantes de efta Facultad ,en los
dos Capítulos antecedentes ;que fon,h
Perfpediva de Cuerpos ,yla Perfpediva
de Luzes ;me há parecido añadir aqui
algunas Propofidones ,que fibien no fon
pertenecientes a laÓptica , fon fin em-
bargo muy vtües á diferentes operado-
nes ,que ocurren en laPradica de ía Pin-

tura : Y afsi,en gracia de los Eftadiofos, las pondré aqui,re-
mitiendo la Demonftracion de algunas á los lugares, donde las
tratan fas Autores ,y demonftrando,ías que no tuvieren Autor;

Y afsi,no avrá que citar ninguna délas Definiciones, niSupo-
ficíones de los Capítulos antecedentes 3 fino folo las de los.
Elementos de Euclides, t:'. : '.-;-' i ;-F

PRO® LEMA PRIMERO;
Propoficion Primera, . \u25a0

Dadotn Triangulo,refoberle en Paralelogrammo RBan,
guio*

SEA el Triangulo dado ABC; y fobre la Bafa B C,

dexefe caer la Perpendicular AG; y dividida efta en

dos partes iguales, en el Punto E, íevantenfe fobre los

Ángulos B, y C, las Perpendiculares BD,CF, igua-
les a GE; y defde elPunto D, hafta E, tirefe la Linea DF%
que feráParalela á BG, y quedará conftituido -el Paralelo-

grarnmo Redangulo BDFC, igual á el Triangulo ABC,

en la mitad de fuAltura:Loqual le demueftra en la 42. Pm
pficion delLibr.1.de los Elementos de Euclides. (1.)

Figura i.
Capítulo 4,

(i.) Euclides áfi.Propofici*

C O RO L ARIO.

SIGÚESE
deaqui,quequalquieraParaíelogrammo (fea,

ó no Rectángulo ) que eftuviere fobre vna mifiíiaBaía,

ó igual á vn Triangulo ,'y en la mifma Altura, fera

Duplo de el Triangulo ;fea efte de la efpecie que fue-

re: (2.)1 Porque el Paralelogrammo HG, eftá dividido por

laDiagonal BA, en dos mitades: (3..) Luego es Duplo de

ei Triangulo B AG: Y lo mifmo fe deraúefkade el1árale-

logranamo GI:Luego el total HC, es Duplade difian-

guío total BAC.
'"" _ t ._

O) Euclides 1.

(¿O Euclides 34.Propofic 1.

Dddd ÍRO-Tomo L



ZOO Libro Tercero.

PROBLEMA SEGUNlDOi
Propoficion Segunda.

Sobre Jnu Linea RBa dada, conftituir TmParalelogrammo,
igfial en Área,a 1m Paralelogrammo dado.

Figura z. SEA elParalelogrammo dado AB, ylaLinea dada CD,
Pongafe efta en dirección con la AC; y de ei Pun-
to D, por el Ángulo B, tirefe laLinea indefinita DI.

Aíarguefe la AE, hafta que concurra con la Diagonal
en I;y tirenfe las Paralelas IH,BF,D H, y BG, y que-
dará conftituido elParalelogrammo BH, iguala eldado AB
y fobre la Linea CD, o fuigual BF: Porque fiendo iguales
los Triángulos ADI,DIH; (i.) quitando de ambas partes
losCDB, y DBP, iguales, y ios EBI, BIG, también
iguales ,fe quitan de iguales ,iguales: (2.) Con quelosReft*
dúos ,o Complementos AB, BH, forcofamente quedan
iguales ,que es loque fe pide: (3.) Cuya Demonfiracion es
de grande importancia,por ia fumma validad que fubminiftran,
afsi los Complementos dichos, por la igualdad, como los otros
dos ,por donde pafla el Diámetro ( que llaman Cira Diame*
trum } por la femejanca , yproporcionalidad. (4.) Y también
por fer medio, para hallar vna Quarta Proporcional , dados los
tres Términos BG,BI,y BC, hallar el quarto, que es BDi
y ferá como BG,k BI; afsi B G, k BD; ó como IG\á G B; afsi DC, k CB: Lo qual es vtilifsimopara muy im-
portantes operaciones ,como fe verá adelante.

(1.) Euclides 34. Propofic.ie

(2.) Euclides 3.Axiom.1.

(30 Euclides 43.Propofiel.
(4.) Euclides 24. Propofic.6t

También fe puede hazer el Paralelogrammo, que fe pide,
con vn Ángulo Rediíineo dado :Pues formando eiÁngu-
lo A E B, igual á el dado ,y en lodemás obrando como fe há
dicho ,refultará el Paralelogrammo BH, igual a el dado ;y
con el Ángulo G, igual á el que fe pide, Ypor efte mifmo me-
dio fe pueden también conftituir Triángulos iguales á otros
\u25a0dados ,fiendo fobre iguales Bafas ,y entre vnas mífmas Para-
lelas; (5.) y aunque fean con vn Ángulo Rectilíneo dado:
Guardando la proporción que diximos en la antecedente ,de
fer Duplo de eiTriangulo el Paralelogrammo ,que eftá fobre
la miíma Bafa,y en lamifma Altura.

MEuclides 38, Propofic. 1.

$RO<BLEMA TERCERO:
Propoficion Tercera,

Confikuir yn
'

Quadrado
dado.

igual , a tyt Paralelogrammo
o

Figura ]. SExY el Paralelogrammo dado AD;yalarguefe laLinea CD,
hafta F, quedando DF, igual k DB, (Altura de el
Paroldogrammo) y haziendo Diámetro la C F, defde
el Punto medio G, como Centro, defcribafe ia Circun-

ferencia CEF, y alarguefe la DB, hafta que toque la Cir-
cunferencia en el Punto E; y el Quadrado que fe deícribiere
¿obre la DE, ferá igual á elRedangulo -ABC D; por fer



Capituló IV. zpi
¡a DE, Media Proporcional entre. la CD, y ía DB, ó Tu
'ai DF. (i0 En que es de obfervar elmodo de hallar la Me~
dU Proporcional entre dos Lineas defiguales ,por fer vn Problema
vfiijfsir/20 para muy importantes operaciones delaMatbematica ;el
l¡Q ¿emueflf& Euclides, en iaij.Propoficion del 6.

(i.) Euclides 14. Pnpo/ie.i.
T 17. Propoficion 6.. .

COROLARIO PRIMEPJ).

1~V E*aqui fe figue ,• que para conftituir vn Quadrado
ji Iigual, á vn Triangulo (fea el que fuere) reduzido

%^M kParalelogrammo ,por la primera de éfte,yelPara-
lelogrammo á Quadrado ,por la prefente, ferá el

¡Quadrado igual á ei Triangulo, por fer ios dos iguales a vn
tercero. ( 2.) (2.) Euclides i. Axiom,i.

COROLARIO SEQUNDO.

SIGÚESE
también la Converfa ,de reduzir elQuadrado

á Paralelogrammo, de. la longitud que Te quifiere, por la
antecedente ,poniendo el Quadrado en la Linea AC;
y ía longitud de el Paralelogrammo, que fe pide ,en

la CDi Y en lodemás ,como en la antecedente.

Fe

PRO® LEMA QU ARTO:
Propoficion Quarta.

Medir la Área de )>n Paralelogrammo, fea, o no, Rilan»
guio.

gfi-% EA el Paralelogrammo ABC D: Su Altura fea treinta
pies :Su Longitud fefenta :Multipliquefe el fefenta por

kJ treinta ;y elProdudo ,que fon mi] yochocientos pies,
ferá el valor de toda fuÁrea: (i.) Lo qual es vtííifsi-

mo para medir las Superficies de Paredes ,Bobedas , ó Cielos
Kafos ,que fehuvieren de pintar ,aunque fean Trapecias ,ó
irregulares ,reduziendolas á Triángulos ;yde Triángulos , á
Paralelogrammos ;y de eftos ,á Quadrados : Y íabiendo los
pies que arrojan , hazer fuAbance ,para no entrar á ciegas
en las Obras de confequencia.

Figura \*

Co. Larzok<2^

30. Ancho.
itoo.Produño.

(i.) Euclides, apud Clavium.
fiuper i.úefimt. 2.Element.

P RO 8 LE M A . QUINTO:
Propoficion Quinta.

Conftiturr lmQuadrado igual,a dos Quadrados dados.

SE AN los dos Quadrados dados A B C D, EFGFt:
Tomefe de cada vno vn lado ,como CD, de el vno,

y GH, de el otro ; y- formefe de ellos ei Ángulo Rec-
toIG K: (i.) Y tirefe defpues ía Hypotenuía IK,

(que afsi fe llama la Linea , b Lado ,que en vn Triangulo
Redangulo fe opone á eí Ángulo Recto ) y ei Quadrado

Figura 4,

(i.) Euclides ii.Propofii.i.



que fe conftituyére fobre la Linea IK,ferá igual á !qs
dos Quadrados' de las Lineas IG, GK, que fon hsAD
y_EH.(2,) .

Pero filos dos Quadrados dados fueren iguales ,fopodrá
demonítrar la igualdad de el tercero á los dos ,finla 47, de el
Primero de los Elementos de Euclides : Porque fiendo iguales
los dos Quadrados GB,BH,y pueftosfus dos lados AB,BC,
en Ángulo Redo ;tirefe laHypotenuía AC, y fobre día for-
mefe eiQuadrado AF. (3.) Digo:Que efte es igual á ios
dos Quadrados GB, BH: Porque en ei Triangulo ABC,
el Ángulo ABC, es Redo., por la Conftruccion ; y los
lados AB,BC, iguales,por la Supoficion :Luego los Ah-
gulos BAC, BC A, fobre la Bafa, (4.) ferán Scmiredos:
Pero en el Triangulo AEC, el lado A C, es común , y
el Ángulo E, Redo 5 y también Semiredos los Angu*
los EAC,EC A: (5.) Luego todo el Triangulo AEC,
ferá igual á todo el Triangulo ABC; y el Quadriiaté-
ro ABCE, ferá quadrado: (6.) Pero el Triangulo EFC,
por la mifma razón, es igual á el Triangulo ABC: Luego
el Triangulo Total AEC, (7.) ferá igual -á el Quadra-
do ABC E: Pero el Triangulo APC, es mitad de el Qua-
drado ADFC: (8. ) Luego el Quadrado A F, es Duplo
de el Quadrado B E: Pero cada vno de los dos Quadra-
dos G B, B Hj es igual á el Quadrado B E, por fer ios
lados AB, B C, comunes: (9.) Luego los dos Quadra^
dos GB, BH,Juntos , fon también Duplos de el Quadra-*
do BE: (ío.) Luego elQuadrado AF, es igual a los dos
Quadrados iguales G B,B H, juntos :Que es lo que fe avi|
de hazer ,finla 47. delPrimero de Eucfides,

£2,5 ._UucUátslfl.?topoJtt<ii

Figura 5.

13.) Euclides Propofiu i«

'{¿>) EucL2.Cor*p.Tropofi.U

'(<}<) Eut?!id*26.y tyPñpA*

(6.) Euclides %g. Dsfinit.l.
(7.) Euelides 1. Amom.l,

(8.) Euclides 34. Ptofofiel*

(9.) Euédes % $< Pfopofic.I.
'(ío.) Em$*AxÁ<y9.Prop*f.

DEMUÉSTRASE
mas fácilmente.

Figura j. PO R QUE fiendo iguales los dos Qaadradps GB,BH,
hagafe de dios eTParalelogrammo AH; y por la ter-
cera Propoficion antecedente conftituirle vn Quadra-
do igual,por la Media Proporcional E K, que infifte

en la Circunferencia DKH; y efte ferá igual á los dos Qua*
drados GB,BH. (íi.) ,jxi.)Ém.i:M,i'y$f$ropA$.

COROLARIO PRIMERO.

DE aquí fe figue la Convcrfa 3 que dido vn Quadrado^
como AF, fe cóftkuyan dos Quadrados iguales á él,
é iguales entre si;haziendo Semiredos los Ángulos,
fobre la Linea AC, y fobre los lados AB,BC, fe

conftitulrán ios dos Quadrados iguales á ei dado ,é iguales
entre si,

Y Ti fe pidieren defiguales ,fepuede hazer por ia Primera
Parte de efta Propoficion. Y fi fuere feñaíado eí lado de- vno
de los dos Quadrados pedidos (con tal,que fea menor que la
Hypotenuía , que es ei lado del Quadrado dado ,como IK;)

hecho el Ángulo Redo, hazer vna de íus Lineas ,ó lados, igual
á el lado de el Quadrado que fe pide, como IG; (12.) y

defpues, con el Intervalo de la Hypoteaufa¿ haziendo Centro

Figura 4.

112.) Euclides 3« Propcfici.



en el Punto I,defcribir la Porción LK, que cortará la GK
en algún Punto ', como L:Con que GL,_ ferá lado de elotro
Quadrado ,que fepide.

Y Tife dieren dos Quadrados deíigaales,.y fe pidieren dos
iguales entre si,yá los dados ;hallada Ja Hypotenufa de los
dos defiguales ,formar fobre ella ios dos Ángulos de el Trian*
guio Rectángulo Semiredos, y prociuzirá dos iados- iguales,
como lo ferán fas Quadrados entre si, y también á ios dos
propueítos,

Figura 4. -

COROLARIO SEGUNDO.

SIGÚESE
también ,que la mitad de el Diámetro deva

Quadrado , es lado de vnq, que fea Subduplo ,ómirad
fuya ;porque el Semidiámetro E C, es lado de ei

rigura j.

Quadrado BE, .que eíft¿ demónftrado ., mitad de el
Quadrado AF, .* .....

COROLARIO TERCERO.

SIGÚESE
también ,que el Quadrado que Te confu-yere fobre la Diagonal de otro,ferá Duplo de aquél:

Porque laLinea A C,; es Diametto ,a Diagonal de el
Quadrado B E, y fobre eila eftá formado el Quadr#.$0 AF, que Te há demónftrado, Duplo del Quadrado BE.

COROLARIO QV ARTO.

SIGÚESE
también, que el Quadrado ,que Te conítituyeré

fobre la mitad de vno de los lados de otro Quadrado ,ó
fobre la Perpendicular, qué -de el Centro de el Qua-
drado cayere fobre vno de fus lados ,como la El, íerá

Subquadraplo de dicho Quadrado :Porque ía EI,es Semi-.
diámetro de el Quadrado BE: (13.) Luego el Quadrado de
la EI, ferá Subduplo de el Quadrado E B: Pero el Qua-
drado EB, fe há demónftrado Subduplo de eí Quadrado AF:
Luego el Quadrado AF, ferá Quadruplo de elQuadrado de
la El: •(14. ) Efto es , que el Quadrado de ía EI, citará
quatro vezes contenido en el Quadrado AF: Y de e&e modo
fe puede irdividiendo , y fubdividíendo vnQuadrado por to*
das fus partes aliquotas ,cafi.infinitamente. (15.)

(I5-) Corolario %,

(14,) Euclides 4*Defimc.¿.

(ij.) Euclides i.DefinU-, j.

COROLARIO QUINTO.

SIGÚESE
también ,que en los Triángulos Ambligonios,

el Quadrado ,q fe deícribiere fobre ei lado opuefto k el
Ángulo Obtufo", ferá mayor, que los dos de los lados
queie comprehenden. Y también, que en los Trián-

gulos Oxigonios,elQuadrado de elíado opuefto á ei Ángulo
Agudo ,ferá menor , que los dos de los lados que le compre»
fienden.

***\u25a0 ***.
*** ***\u25a0

Toma I. Eeee PRO-



Pado.^nOuadrado ,-triplicarle% quintuplicarle ,o multipli-
carle, en qualquiera Proporción de Números, pares, q

impares. .
" -'•:

Efta admirable PraSiica la enfeña elInfigne GeometraPintor
Alberto Durero, en elCap. 30. del Libr.z. de fuGeo~
metria: Y defpues la demoñftxo el.Padre ClaYio,en k
ultima Propoficion del Sexto Libro de Euclides.

SEA ,pues, elQuadrado propuefto A BC D,, \u25a0y quierafe
hazer otro, fiete. vezes mayor ;alarguefe TaLinea B A,

-^y hafta el Punto E', de fuerte, que la AE, fea Séxtupla:
igura o*

( Eftoes, fiete vezes mayor, que la B A,) y defpues, en
la mitad déla BE, fe haga Centro, como en el Punto F, y
con el Intetvalo FE, íe defcriba la Circunferencia EGB,
y alarguefe la AC, hafta elPunto G,'de laCircunferencia.
Digo : Que- el Quadrado HA, que fe defcribiere fobre
la AG, férá fíete vezes mayor, que el propuefto DA:Porque
la AG, es Media Proporcional éntrelas dos Lineas EA,
y AB: (i.) Luego la primera E A, ferá a la tercera AB,
como es el Quadrado HA, de la fegunda, (2.) á- el Qua-
drado DA, de la tercera: Pero la E A, Te hizo Séxtupla de
la AB: Luego también elQuadrado A H, ferá Séxtuplo de
el Quadrado D A: Que es lo que fe avia de hazer. Y lomif-
mo ferá, fila E A, fehiziere Séxtupla ,ó Quintupla ,ó en
qualquiera otra Proporción á la B A: Porque fiempre él
Quadrado de la Media, tendrá á el de la tercera aquella mif-
ma Proporción ,que laprimera Linea E A, tuviere á la tercer

id. AB. .

Eucli.t.Cor.i^.Prop.6.
Emlid*Corol.20*Prop.6,

(I.)

(2.)

PROBLEMA SÉPTIMO:
Propoficion Séptima.

Dado qulquieraParaklogtammo ,conftkuir otro femejan*
te,y femejantemente puefto ,en qualquieí a Proporción,
mayor,o menor ,a otro Paralelogrammo dado.

SEA el Paralelogrammo dado ABCD, y pidefe otro

femejante á efte ,y en Proporción Dupla :Para loqual
íé hará la E B, Dupla de la B A, y hallado el Cen-
tro F, en el medio déla ÁE, íe defcriba el Semicír-

culo E G A; y levantando la B G; ía qual (como fe há di-
cho) es Media Proporcional entre la BB, y B A. Hagafe
h AH, igual ala GB; y tirefe ía HI, Paralela á la ÁD,

hafta q fe corte con la Diagonal A C alargada ,en elPunto i.
Tirefe, pues, la / K, Paralela ala A H-, y alarguefe la AD,-
hafta qcorte ala indefinita IK,en K, yquedará hecho el Pa-
íaielogrammo HK, femejante, y femejantemente puefto a

F«igura 7.



el AC, y Duplo fuyo. La Demonftracion és lamifma de d
antecedente: fi.) Y a qualquiera Punto del Diámetro AI
que fe tiren Paralelas a los lados opueftos ,como en Ai feconftituirá vn Paralelogrammo, femejante á el £1 TotaL
como lo es el ALMU; y afsi de los demás, que fehizieren*
mayores ,o menores ,con efta Pradica.

'

(i.) Euclides 24. Propofic.6.

PRO&LE M A OCT AVO:
Propoficion Ociaba.

Conflituir lan Quadrado igual d "on Rclilimo dado ,por
irregular que fea. F, -il.. a.

SEA elRediíineo irregular dado ABFG. Refuelvafe en
Triangulos,como ABC,CB D,C DE,EDF,FDG;
ypor ia primera de efté Capitulo (que es la 42. delj.ke
Euclides ) irlos reduziendo á Paralelogrammos ;y eftos,

en Quadrados ,por la tercera de efte : Y defpues por iaquinta
(que d la afj.del 1. de Euclides) irlos reduziendo ,cada dos,
a. vno ,hafta que vengan todos á quedar en vno fofo ;yefte
ferá ei que fe pide. YJo mifmo quefe haze para hazer meii-
Turable á efta 'Superficie irregular , Te hará para menTurar qual-
quiera otra de las Regulares Multiláteras, (1.}.como Penta^
gonos ,Hexágonos ,&c. Pues refudtos én Triángulos ;y de
eftos ,en Paralelogrammos ,ó.Quadrados, fepuede medir fia
Área, multiplicando vn lado por otro,como diximos en iaPropoficion Quarta delprefente Capitulo.

Figura 8,

(l.) Defimc.j4.Xap. i.

PJROftb L E MA NUEVE:
A , 4> :•;. Propoficion Nuelpe. •

Dadofitn Circulo ,conftituir otro ,que fea Subduplo ,g

mitad fuya, ,. .,

|pi' EA el Circulo dado 1H G K. Circunfcribafele vn
Quadrado, (i.) como B C D E: Y fobre el Semi-
diámetro AD, formefe elQuadrado AF;y hallado el
Centro G,-por medio de fus Diámetros ,infcribafe en

él vn Circulo, y efte ferá mitad del antecedente IHGK-.
Porque como el Quadrado, á ei Quadrado; afsi eiCirculo
infcripto, á el Circulo mfcripto : Pues fu Diámetro es igual
á el lado del Quadrado ,en quien fe infcribe: ( 2.) Y los Cir-
cuios tienen entre si lamifma Proporción, que fus Diámetros:
Pero el Qtiadrado AF, es mitad/de el Quadrado BD: (3.)
Luego el Circulo G, ferá mitad del Circulo A: Que es loque
fe avia de hazer. Y por lamifma razón ,elCirculo L, ferá
mitad de ei Circulo. G; y configuientemente ,el Circulo A,
lera Qiiadrupío de ei Circulo L. Y de efta fuerte-fe pueden ir
multiplicando ,údifminuyendo ,proporcionalmente ;pues co-
mo ei Circulo A, á ei Circulo G, afsi el mifmo G, á L, &c.
Cuya Practica es de nueftro Alberto,JJbr. 1. Cap. 41.de fu

Figura p.
(i. ) Euclides 7. Propofic. 4,

(2.) Arcblmed. Propofic. 7.
apud Facquei, inGsomct.

~x

(3-) Coroíar. 2.Propofic. 5.



z$6 Libro Tercero;

C 0 RO L A RI 0.

DE aquí fe figuc,que para formar vn Circulo, que fea
tres, 6 cinco, 6 fiete vezes mayor,ó menor,que otro,

(yafsi en las demás Proporciones impares) hallado
el Quadrado, que tenga con el circunfcripto de el

Circulo dado, laProporción que fe bufea, mayor ,ó menor,
(por la Sexta Propoficion de efte Capitulo) fe hallará luego
el Circulo, en lamifma Proporción, inferibiendole en dicho
guadrado.

f RO <B L E MA D IEfZ;
Propoficion Die% ,

Confiimir igual á)m Circulo dado.
t '\u25a0'\u25a0'". \u25a0 ''-'\u25a0-' y - »

SUPUESTA laPropoficion de Archiraedes , de queeí
Circulo es igual ád Triangulo; cuya Bafe es igual $
la Linea defu Circunferencia ,y la Altura á fuSemi-
diámetro: (i.) Yfentada laHypotefi,de que la Cir-

cunferencia contiene á fuDiámetro ,poco menos que tres ve-
zes, y vna feptima parte fuya, que escomo 7. elDiámetro,
y 22. laCkcunferenciá 5 hallaremos-, que tomada la mitad de
laCircunferencia ,con la mifma Altura del Semidiámetro ,fe
conítituirá vn PaEalelogramrnd, (2.) igual áel Circulo.

1% ) Archime. Propone. $*y o,

apudTacqushinGsomet.

\*.\ Propoficion i.

DEMONST RACIÓN,

Figura io. SEA,.pues,. el "Circulo dado A: Su Diámetro Tea 14;
La Circunferencia 44. Tomefe la mitad del Diámetro,

\u25a0 que es 7. y la mitad de la Circunferencia ,que es 22,

Y de eftas dos Lineas, hagafe ei Redangulo AB, y
efte ferá igual á ei Circulo A; en eí qual Paralelogrammo,
multiplicado ei 22. por el 7.produzirá 154. y efta mifma fe-
rá'la Área ddCirculo A, á quien fe conftituy ó igual : Cuya
Pradica importa mucho, para medir qualquiera Superficie Cir-
cular :Como también para quadrar el Circulo debaxo de eftá
Hypotefi,reduziendo áQuadrado eí Paralelogrammo $ por la
¡Tercera Propoficion de efte Capituló,

Pero no ferá fuera de propofito, para quadrar el Circulo
Con mayor brevedad , poner aqui la Pradica de Alberto Du-
rero ;que es : Dividir eiDiámetro del Circulo én ocho partes;
y añadiendo vna mas.á cada extremo ,como en la Figura' 11«

quedará vna Linea de diez odavas partes de el Diámetro del
Circulo : Y cita,tomada por Diagonal ,úDiámetro , confti-
tuirá vn Quadrado pradicamente igual, ó con muy imper-
ceptible diferencia, á elCirculo dado. Y íidado elQuadrado,
fepidiere el Circulo; queie íéa iguálenla forma-didia; dividir
elDiámetro, u Diagonal fuya, en diez partes, y tomar las ocho
por Diámetro de ei Circulo que fe pide ;y efte ferá igual en
Área á elQuadrado,, fegun efta Practica.

Y fi fe quifiere conftkuir vn Triangulo Equilátero, igual
•a elCirculo jhallado elQuadrado,por iaPradica antecedente.

ll.

7-
if-4-.

Figura íi.



dividir vnÍ2do en dos partes iguales ;y dando tres de eftas á
el lado del Triangulo Equilátero ;efte ferá igual á elQuadra-
do ( fegun nueftro Alberto;) (3.) y configuientemente á el
Circüio,ciíyo Quadrado es: Como fe vé en el Quadrado AMi
que dividido el lado BF, en las partes BE, EF, alargando
\¿ BF, hafta C, quedando la parre F C\. igual á vna de las

antecedentes BE,EF, queda terminada la Linea BC; fobre
la qual, formando elTriangulo Equilátero BCD, (4,) ferá
íenial á'd Quadrado AB; y configuientemente á el Circula,
¿yo Quadrado fuere.

De que fe figue la Converfa, que para formar vn Quadra-
do, pradicamente igual á vn Triangulo Equilátero ,dividafe
vno de fus lados en tres partes iguales ;de las quaies ,tomando
dos, por el lado del Quadrado; ( 5.) cite ferá igual á el Triari-
gulo Equilátero (fegun efta Pradica) y configuientemente k
Si Circulo, que ( fegun laPradica antecedente) fe conftítu-
yere igual á eíQuadrado.

También fe figue de aqui la Rcfolüclon de vn Problema
euriofo ;que es: Conftimir vn Triangulo Equilátero ,igual eri

Área á vn Triangulo Efcalsno dado :Puss reduziendole á
Paralelo paramo ,porIa Primera Propoficion de efte Capitulo;
y defpues á Qaadrado ,por la Tercera ;y por la prefente , á
Triangulo Equilátero ;quedará concluido el intento ,de bax©
de eftá Hypotéíi

Figura 12.

00 Albert.Libr. 2, cap. 2$.
de Geometr.

(+: Carokr*PropofiL3 .(ap. 1.

(f.) QoroiarípPropofi.cap. i.

p R O <B L E- M A O N Z Ei
Propoficion On%e.

Dada qualquiera Figura Reílilinea ,iefiripta dentro , o

fuera de el Circulo,haxer otra femejante ,que fea qmm

fe quifiere mayor s ó menor que la propuefta.

SEA
, pues ieí Triangulo Equilátero ABC, defcriptd

dentro de elCirculo ,y ayafe de hazer otro,cuyo lado
fea la CU Háfcde bufcar el Semidiámetro de vn Cir-

culo,qító fca capaz de vn Triangulo Equilátero ,cuyo
lado fea la CU Y para efto ,- de el Centro D, de el Triangu-
lo ABC, fe tiren las dos Lineas Redas DS, y DG; y

la DC fe alargue indefinitamente ázia el Punto Ei Y def-

pues, de elPunto L, fe tire la LE, Paralela á la B D, hafta
que concurra con la CD alargada, eií el Punto E, Digo: Que
la C E, es elSemidiámetro dé vnCirculo,capaz de vnIrían-

guio Equilátero ,cuyo lado fea laLinea C L.

Figura ij¿

®EM0N$TRAC10N,

PORQUE
en el Triangulo CE l,eftá tirada la Linea

Reda D B, paralela á la UL: (I.) Luego corara
los dos lados CE,y CL, proporciónateme, en tos

Puntos D, v B: Con que ferá CD, a CB, como
es C£, á CL:;Pero la C D, és Semidiámetro de vn Circu-

lo, capaz de vn Triangulo Equilátero, cuyoiadoesia k, B:

Xue<*o también la G 5, ferá Semidiámetro de vn Urano,

aaS de vn Triangulo Equñatero,cuyo lado ka iguaj a la CL:

f i.) EííCiides i.- Prcpofic.6.



Que es ío proijjíléfto. Y lo mifmo fe obfervará enqua]qüiera
otra Figura Regular, délas que fedefcriben, dentro, ó fuera deel Circulo,tomando vno de fus lados por Bafa de vn Trian-gulo, como C DB, cuyo Ángulo Vertical D, efté en el Cen-
tro de el Circulo :Y en lo demás fe- obrará como queda
dicho.

Pero filaFigura Rcdilinea dada es grande ,y fepide ot^menor ;eftando hecho el Triangulo yá dicho DBC, cortaré,
mos del lado C B, vn Segmento , que fea igual á la Linea
dada de laFigura que fe pide menor ;y defpues fe tirará vna
Linea dentro de el Triangulo C DB, por la Sección hecha,
que Tea Paralela á laDB; y efta ferá elaSemidiametro dec¡
Circulo,capaz de^ vna Figura femejante a ia dada ,y cuyos
lados fean iguales a elpropuefto. Y para mayor inteligencia
imaginefe ,que el lado C L, es ei de la Figura grande ,y
el C B, el de la Figura menor ,qué fepide , y la üB, es laLinea,que fehá tirado Paralela áJa E L,- y eíTa es la que dá
él Semidiámetro, de el Circulo, para la Figura, quefepidg
menor ,que lapropueíta^

COROLARIO PRIMERO.

DrE aqui fcíiguff, que para formar qualquiera Figura
Regular de vn lado propuefto ,< findar otra mayor,
ni menor;, bailará formar vna de aquella efpecie ,a
fu voluntad (falga mayor , ó menor se fus fados,

que la Linea dada) y defpues, por la prefente Propoficion,.
bufcar elDiámetro de el Circulo,capaz de vna Figura ,cuyos
lados fean iguales a el propuefto de la Linea dada.

COROLARIO SEGUNDO,

DE aqui fe figue cambien la Refoiucion de vnProble^
ma curiofo ;en que :Dada- vna- Linea Reda termi-
nada (como CL ) fe halle el Centro de eiCirculo,-
eapáz de vna Figura Regular ,cuyo lado fea la CU

Hagafe ,como feha-dicho ,otra Figura ,mayor ,ó menor ,-de
la mifma efpecie de la que fe pide ;y tirando vna Linea Recta
ád Centro, defde vnode fus Ángulos, como CD: y recono-
cido á Ángulo ,que forma- la DC, con la C B,- eonftituirle
igual (i.) fobre eí extremo C, de la Linea dada Cn y.
alargada quanto íé quiera la CD, defde qualquiera Punto,
como D; y con el Intervalo D C, defcribafe la'Porción- Cir-
cular CB: Y defde la Sección B, tirar otra Recta á el Pun-
to D: Y defpues otra Paralela á efta ,defde el Punto L, ous
concurrirá- iobre la CDr en eí Punto E, y efte fera el Cen-
tro de el Circulo, donde, fepueda mferibir vna Figura de lá
efpecie que fe piole; cuyo lado feael propuefto de la Linea
dada.

Puedéfe también hazer , levantando vna Perpendicular,-
como-' FE, (2.) en'ia mitad de la Linea dada ;y formando
en vna de fus extremidades el Ángulo igual, como fe há dicho,,
y alargada la Linea fuperior dé efte Ángulo,baila que coa-
curra con la Perpendicular ene! Punto E, allí ferá el Centro
dé el Círculo qué fe pide ; por fer cierto,que dtí elCentro
en qualquiera de ellas dos Lineas: (3.) Luego eítará en la



común ¿&cdon. Y también por efte medio, dada laFigura,
ie puede hallar el Centro de el Circulo,en quien eftá iní-

También es de notar en efta ,como en ía Segunda Pro-B
poficion,el medio de hallar ía Quarta Proporcional ,o QuartoB
Termino-,á tres Magnitudes dadas ,que- iíaman kegla ds I-res-M
Pues compueítas ía primera , y fegunda en ia Reda CB,BLm
la tercera G D, fe componga en qualquier Ángulo , en ell
extremo C; y tírele la D B; y alargada indefinitamenteB
la CD, tirefe defde el Punto L, laParalela L£;yierá DE,M
la Quarta Proporcional ,o Quarto Termino , que fe buf-B

Lo qual fepuede hazer también por cantidad difcreta,B
ó arithmencamente ;dizieñdo : Como 4. á 6. afsi 8#á el queI
Te bafea. Muitipliquefe el fegundo Termino por el tercero, yI
faldrán 48.- Pártanle eftos por el primero, que es 4. y eico-B
cíente ferá. 12. y efte ferá el quarto Termino : Porque fiqua-1
tro cantidades fon Proporcionales ,el Redangulo de las extre- 1
mas es igual á el Rectángulo de las medias. (5.) Y afsi feI
verá, que io mifmo produze multiplicado d 12. por el 4. queB
el 8. por el 6. que fon 48. B

También para hallar vna Tercera Proporciona] , á dosI
Redas dadas ,íe puede hazer por cantidad continua, haziendo I
igual la BL, k la G D, fegunda ;y de efta fuerte ,la DE, fe-1
rá Tercera Proporcional : Porque ferá como C B,k B L, óI
á fu igual CD; afsi GD,k DE. ( 6.) Y por cantidad dif~I
creta íe puede hazer ,quadrando ei fegundo Termino ;úizien-I
do: 6. vezes 6. 36. Partolos por ei 4. que es el primer Termi-1
no ;y ei cociente ferá 9. y efte ferá el tercer Termino ,ó I
Tercera Proporcional :Porque fitres Rectas fon Proporciona- I
les ,ei Redangulo de las extremas es igual á ei Qaadrado deI
la media. (7.) Y afsi fe verá, que lomifmo proéuze muiti-B
pilcad* el 9. por el 4. que multiplicado ei 6i por simifmo, J\
que fon 36. y es fu Quadrado. (8.) Lo quai es importan- /

tifsimo para muchos Cafos : Pues por efte medio fe pueden
hazer varias Progresiones ,en continúa Proporción ;bateando
á cada dos de las virimas , otra tercera ;afsi para degradar Fi-r
guras ,y otros Cuerpos, proporcionalmente, como para aere-
xerlas, en diferentes Alturas,y Diftancias,

(4-) Euclides 12.Propofic.6.

(5*) Euclides i6.Propgfic. 6,

Figura ij.

(6.) Eu lid.2.y íi.Prop.6,.

1>) Euclides tJ.Propofc.6.

8.) Euclides 17. Propofie.6.

PROBLEMA D O Z E:
Propoficion Do^e.

Hallar- ú Centro de qualquiera Figura Multilátera P¿~
guiar.

SEA
la Figura Regular el Hexágono BCDEFG. Di-

vidafe qualquiera de fus lados ,como D E, en dos par-
tes iguales, en eí Punto K; y con el Intervalo' ED,

Figura 14,

defde los- Puntos *E, y D, deícribanfe los dos Ar-
cos D H, E H; y por la común Sección H, y d Punto K,
tirefe la Linea HA, que ferá Perpendicular ala DE: (i.)
Y haziendo ío miímo con d iado FE, tirefe por "elPunto L,
la /A. Digo :Que donde eftas fe cortaren ,que es en el Pun-
to A, aíii ferá ei Centro. (2.) Y efta mifma Conftrucekm

(í.) EucIidAo.yii.Prop.i.

(2.) Euc.Cor.i,P. •y ¿i.?.?


