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demohftramos» lo qui. feriamucho mayor abfurto, como avernos propuso
B.D. tet mayor que F.H.luego la vafis B.C. como no fea igual con la mifma
F.G.ni menot,terá mayor queF.G.que es iopropíiefto,y yademoftíado.

Theorcma XXVII. Propoficion XXXVII.

Los triángulos conftituidos fiebre la kifima Vafis,y entre las ínfimas
paralelas fon entrefi iguales.

ibNtre las paralelas A.B.C.D. y fobre la vafis C.D. fean conílituídos dos
triángulos A.CD.B.CD. dkete ter conítituído vn triangulo entre doa

paralelas , quando la vafis es paite de vm,y dángulo opuefto toca á la otra.

Digo,que eftos triángulos ferán ¡guales poí D.echete D.E. 'paralela á ¡a reda
A.C.y D.F.paralela ala rcdáB-Cpor loque ferán paralelogramo's A-CQ.E.
B.C.D.F.igdales, porque eftán fobre la milma vafis C.D. y éntrelas mhmas
paralelas, y los tríangutos fon el medio deilos á iaber A.CD.B.CD. porque
los diámetros A.D.B.D.Cortan en dos partes ¡guales los paraidogr ames A.C.
D.E-B-C.D.E. por lo que también los triángulos A.CD.B.CD. tetan igua-
les, luego los triángulos conftituidos fobre la mifma ?aüs,&c, que es io que
Icaviadedemonttrar,fedemu£ftraéndnumai. y

ESCOLIO DE CLAPÍO.

Lá conVetfá defta propoficion fe demonftrará por Eüclides en la prop.39.,

pero defta propoficion fácilmente demonítraremos con Prodo, que los trián-
gulos, de iósquaks los dos lados del vno ion ¡guales á losdos lados del otro,

vno á vno,y otro á otro>y elángulo del vno contenido de aquellos lados mar
ykrque elángulo ddctro, algunas vezes fonmenores,y otras vezes fon def-
iguales,que es ¡o q prometimos en laprop. 2 4.defte UbrOj potq feao dos trián-

gulos A.B.CD.E.F. ylos lados A.B.H.C ¡guales áios lados D.F.D-F. y el
ángulo H.mayor q el ángulo E.D.F. fean primer© eftos dos ángulos ¡guales a
dos rcdosjd.gO-quelos triSguios fon¡goalé8,pr oduzgafe É.D.haítaH.y E-D.
haftaí.hagate el ángulo E.D.G.igualal ángulo A.yla reda D-G.lgual ala reda
D.F.6 A.Cechenfe ks rectas E.G.G.F. y por quanto los dos ángulos A. y E.

D-F.fe ponen ¡guales á dos redos, y el ángulo E.D.G.es hecho iguai ai ?W?
A.ferán los ángulos E.D.G. E.D.F.iguaks á dos rédos, ylos ángulos E.D.G.
G.D.H.fon ¡guales á dos redos ,por io que los ángulos E.D.G. E.D.F. teraa
igualesálos ángulos E.D.G. G.D.H. por lo que quitando el ángulo común
E.'D.Cqucdafádadgulo-E.D,F. igual al anguloG.D.H. V el miímo ángulo
E.D.F. es igual eiángulo H.D-1. por loque ks ángulos G.D.H. H.D.í. íer;jn
iguales, y por consiguiente eí ángulo G.D.H. terá mitad de todo el 3

'
G.D.Í.demás defto , porq ios lados D.F.D.ü.íon iguales en d triangulo D.r-

G. ferán los ángulos D.F.G. D.G.F. ¡guales, los quales como kan igja¡csa¡
ángulo externo G.D.1. ferá qualquíera aellas á faber D.G.F. iamitad del

*
guloG.D.l.yaávemosdcmonfttado, q el a'ñguloG.D.H.tamb¡ces mitad ac

mifmoángulo G.D.I.por io qual los ángulos G.D.H- D.G.F- tetan iguales,,y

porq fon alternos entre E.H.F.C ierán E.H.F.G- paralela. ¿ por la qual stw

los triángulos D.E.G. D.E.F. ferán iguales como tiene» lamiíok *fiis¿*l eS
tan entre las mífmas paralelas D E.F.G. y porquantod triangulo D.t. "\u25a0

igual af triangulo A.B.C porque ios lados DE. D.G. fon iguales s£ ual
A.B.A.C. yel ángulo A.igual aiángulo E.D.G. fera citriangulo A.0.^- f>
al triangule D.E.f.que es lopropu.fto,tedemueft_a en '|os«uflM-'Y W«



3i7Segunda, iarocnre.rean los añgüks A.yE.D.F.mavore* quRo^BKl
go,óci triangulo A.B.Cque tiene imyoraogulo,krá menor qued'r '...ig'oío
D.E.Í.p.oduagak D.F hafta H. y F.D. hafta 1. hágate d ¿«guio e'S«¡ángulo A y kreda D.Cigual áia reda D.F. © á la reda A.C.echen tedasredas E.G.G.F. y por quanto ios ángulos A.y E.D F. te ponen mayores quedos redos, leían también «os ángulos E.D.CE.DF. mayores quedos redo,,
J^guosED.C,^E.D.CEL\F.fon mayores que kMogulo.E,D.G.G.D.H.cor Uqual mon ,quitado ei ángulo común E.D.G. quedará el ángulo E.D.b. mayor que el angukGD.H.yporquantoel ángulo E.D.F.cs¡ ftualaUngu¡oH-D.l.terá cam-bín H D.Lmayot que G.D.H. ypor c lioG.D.H.mcno. que lamitad del«.§ , n m iíe

níícit°'
P
°

ri]ue ios lados DG\u25a0©•*•«« jS jai^ ferán losan-gulosa i\ü.d.G ír.iguaies, los quales como fean ¡guales ai extcrnoG DIíenquaiqukra cellos a faber DG.Fk mitad del anguioCD.I. avfaiosmof-trado, que elángulo CD.H.es menor que Ja mitad del miímo G Dipor Jaqual ra¿o D-Cí..lera mavor que CD H córtete del ángulo D.G F éiansuioD.d.K.tguaUl ángulo aiternoCD.H. luesofcráG K.paralela á lamifmaD.E. y cortara G. K.la reda E.F. échele D.natta K.adonde G.K.cor.a la redaE.F.ia reda D.K.por lo que ferá dttkngulo DE GjguaUi tria mío D £ Ky porquantod triangulo DCE.es igual al tiknguio A.B.C. por razón déque los lados D.E D G. ico iguales á ks lados A.B.A.C y el am-uio A bmlaiansuloE.D.G.terádrrianguioA.BC.igudalrTknguioD.F.K por loquecomo D.E,K. tea menor que el triangulo D E.F. fera tambkn ci trianguloA.B C.menor que el triangulo D.E.F.qoccsiopropucUo,íe demueftra tílospuní, 14.y ij.la letra E dcbaxodeUG.indeter F.
Jaccraiiieníe/eaníosaüguksA.yE D F5uietio.e$qdosre&©$,dko,ñel

triáguloA.B.Cq tiene m-.yor eJaníu!o,c. mayor qcl triangulo D £ 'R p?0
-

tíuigakE.D.hafkH.yF.D. halla 1.hágate eiangnlo É.D.Ckua/alánauloA.y ia reda D.G.íca igual á ¡a reda D.F.oá ia reda A.Cediente jas teda» E.G.G.f.v por quanto los ángulos A.v E.D.F. te ponen menores duc dos rec-tos, íe.aatamb.-cn iosanguksE.DG.E.DF.menoresqu. dos redas, y jos
ángulos E.D.G C.D.H.fon iguales ados redos, por lo que E.D.G. E.D F fonmenores que E.D.G. G.D.H y quitando el ángulo común E D.G." quedará
E DF.menorCD.H-v el auguloE.D.F.es igual al miímo ángulo HDIcorlaqtid tazonferá HD.l.menorque G.D.H. y pordfo G D,H e. ma yorquela mitad del anguiu G. L).l.y por quanto D.G P.tiia mirad del caíímo an«uioG.D l.como yaloí-vemosuemonfírado, ferá G.D.H. mayor que D G F ha-gateci ángulo D.G. K.igual al ángulo CD.H.ccíiada la red. G. tí la qual corI
taiá la recta E.F.qu* eitendida halta K.fe le eche la reda D ICluego terá comode piimeíoG, lvpa.de:* á ¡a n.ií'ma D.E. y el ruangdcD.E.G igual ai trian-gulo D.E,K.y es ótia vez D.E.G.igual dmiímor.iangulo AS C pur io QueA.B.C.terá ¡goal ai miímo D.F.K por ¡a qual razomcomu DE K.tea mayorque p E.F.teía A.B.C.nuyor que ü E.F.quces ioque le av \¿ dc demomlrar:Y nta es la caufa porque Eudides en la propoficion 24. coligió to_amci.ie ¡a
deugualdad de las valí.,v no iadeGguaidaü de ¡os triángulos, cerno alü avila-mos, le de mueftra en ios números io. y 17^

Problema XXVIII. Propoficion XXXVIII.
Los triangulas conjliiuidos fiéte vps iguales ,y entre las ínfimas

paralelas finentrefi guales.

gNtrelasparablas A.BCF fobre iguales vafis CE.DF. kanconftiruidos"*kstriágulosA.C,E.B.,F.D.Dko.GUClosmifmosí'ctánigtial«s 1ccheteF
'

_\u25a0
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paralela á la i»¡f_ÍUÁ.C.yD.H.á lamifma B.F.tedn paraleláramos A.C.E.
G B.F.D H.igua¡escntttfi,ycomo los triángulos A.C.E B-F.D.feania mitad
de lospa.aklogramos,terán entrefi ¡¿nales.lucgo ks triángulos tebre iguales
vafis 8¿e, que es loque fe avía de demonftrar. Loconverío defte Theor.ma
femütftra Eutlídes en iapropoficion quarenta , te demueftra en los numeras
diez y od.o> Vdiez V nueve.

COKOLAKIO.

Colige defta propoficion ,fí de qualquíera ángulo del triangulo dado ,fe
échate vna linea reda ,quedívídael lado opuefto en dos parte, iguales ,ram.
bien el ttiangulo ferá dividido en dos partes ¡gudcs, porque échete en el trian-
gulo A.B.C del ángulo A.íá reda A.D.que divida en dos partes iguales al
lado B.C.en el punto D.digo,que el triangulo A.B.C.tambien es cor tado pot

lamitad * porque fipor A.teechare vr.á paralela a lamifma B.C citarán los
dos triángulos A.B.D.A.D.G.entreks mifma. paralelas, y Cubre iguales va-
fis,por ioque tetan iguales,fc demueftra en elnum.20.

DE PÉLETAiUO.

Dé qualquíera punto dado en Vno de los lados del triangulo pf$¡ue]fc
echar Vna linea reBa i¡ue corte en dos partes iguala el..

triangulo dadoi

£EA el triangulo A.B.C y el punto dado D. en el lado B.C es necesario
echar del panto D.vna linea reda,que corte d triágulo en dos partes igua-

ks, que fik linea teda que íale del punto D.dív¡dietas el lado B.C por me-

dio fuera á parar en eipunto A.fuera dividido el triangulo por medio ,como

fe moftíóen elGorolatio fupra 5 porq fiD'.fto divide B.C.endos partes igua-
les, córtete B.Cxn dos partes iguales en elpunto E.deípues defto del punto D;

hafta el ángulo opuefto A. fe eche la reda D.A.y per E.iaparalela E.F. a la

mifma D.A.cortando A.C en el punto F. por loque ti te cenare la reda u.t.
ferá el triangulo dividido en dos partes iguales de la linea D'.F.porque echada

la teda E.A. teráu los triángulos E.F. A.E.F.D. iguales, como eítán fobre la

mifma vafis E.F. y entre ks mifmas paralelas EVF.A.D.añadiendo el angu o

común CF.E.Íerán todqslos triángulos A.D.C.CD.F, ¡guales del rnangu o

A.E.C.es nVuad de todo triangulo A.B.C. como ya avernos volitado por 10

que CDF.es ia mitad del mifiíiottianguíó A.B.C. quf te aviade piebar ,
demueftra en el numero veinte y vno. y¡

t

,
Y quando el punto D.eftdviere en la otra mitad £.C del miímo roo

formaremos el problema ,pero entonces ei triangulo fe ha de co¡ta. pa"

parte B.y ei trapecio para la parre C.corao I© mueftra, baftantementc la ng f

pretente, la dem'onftraéion es lá mifma. íien día te muda la letra:B enC
Cen B.y con todo efte problema, muy mas vnkciíai pondremos cae
del libro texto, te demueftra en cinum>__a.
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Thcorema XXIX. Propoficion XXXIX,

Los triángulos iguales conftituidos fobre Vna mifina Vafis,}pira la
ínfima parte, también efian entre Vnas mfimas

paralelas.

SEan iguales los «¡ángulos A.B.C.D.B.S. fobre la mifma vafis cocílituk
dos,y pataia mifma parte. Digo,que también edán, y eftá entre vnas .mi-

mas patalelas, júntete A.D.d¡go,que A.D.cs paralela con iamí fina B.C.poc _
que finoes paralela tchefe por elpumo A.ala roiíma B.C.ia linea reda para-
lela A E. y júntete con E.C.por loque terá ¡gual el mangulo A.B.C, al £ .¡án-

guloE.B.C porquceíUcnkmiíma vafis, y enrre las mifmas parálelas B.C
AÉ. piíoel triangulo A_B_C.es igual al triangulo D.B.C luego también ci
triangulo D.B.C.tetá ¡gual al miímo triangulo E.B.C.el mayor almenor ,uuc

oopuede ter spor loque A.E.no puede fer paralela con B.C.por el mifmo mo-

do demonftraremos ,que niotta iinea qualqutera puc de lee paralela con B C.
finofuete A.D.luego A.D.es paralela con lamifma B.C por loque los td*a-
guloskuaiesconftitukos fobre vnamilma vaíis,&c. que es lo que te avía de
demonftrar, fedemueftra en elnum.i.
COROLARIO QVE SE INFIERE DEL

figuicnte Thcorema de Campano.

La linea reBa que corta los dos lados del triángulos en despartes guales*.

fera paráldogramo con elotro lado.

COste la linea D.E.los lados A.B.A.C del ttíangulo A.B.C. en dos panes
iguales en elpunto D.E. Digo,que DE. es paralela alkdo B.C. porque

como el triangulo A.D.E.B.D.E.cftc fobre la vafts ¡guales A.DD.B. y entre

las mifmas paralelas (fipor elpuntó E. te echare vna paralela á la mifma A.B.
íeráel triangulo B.D.E. igual al triangulo A.D.E. y por lamifma razón ferá
el triangulo CE.D. igual almifmo triangulo A-D.E. lo que también coníta
del Scoiio de lapropoficion ptecedente ,poique, la reda E D.corta el trian-,

guio A.E.B.ca dos partes iguales, que las vafis A.B A.C.fon cortadas tripar-

tes igaales déla rcÉUE.Ü. por Ja tupoficion, por loque ios triángulos D.B.c.

C.E.D.foo iguales, porq tienen la mifma vafis D.E. y dláncn lainiim» psrte
Conftiruidos ,por la qual razón citarán entre las mifmas paralela'*, y por ello

D.E B.Cferán paralelas, que es lopropuefto. Aquello que en el findel legón-

doScolIo de lapropoficion ]*•prometimos, fácilmente demonítraremosefl
efta figuieote ptopoiicion,te demueítra en el tegundo numero.

Todo elquadrilatero, que es diuidido en dos partes iguales de Vno,}otro

diámetro, es puralelcgrarm.

DÍvidafc el quadnlatero A.B.CD.en dos parres iguales de vno,Votro da •

metro A.C B.D.d¡s¿o que el miímo es paraltlogramo,porque como ios tria

guiosA.D CB.D.C.fon la mitad del miímo quadriiateroA.B.C.D.iera^
entrefi ¡guales, pot ia qqal tazón como los mi.mos tienen kvafis i-'-Cy r



3
las mífmas partes eftarán ellas en las mífmas paraleias,yporetto fcráíTnuJ)
C.paralelas ,no deotromo4odemonftraremos que fon paralelas A.p B C
por lo que es paráldogramo A.B.C.D. que es lopropuefto ,íedemuefta eninum^.yleíaltaA.B.cnlaparteaíta. \u25a0-. . .* j:; »

Thcorema XXX, Propoficion XXXX.

Los triángulos iguales conftituidos fiebre iguales Vafis ,}para las
mifimas partes íeftarán entre vnas niifmas inv- ,, _ \

paralelas. \. ,
- ,,y ,

gEan los dos triángulos iguales A.B.CD.E.F. fobre vafis _jua.es SíC. E.F;
(que fe coloquen en lamifma reda ,yconftituidos para las miímas partes)

d¡gO)que eftas eüao entre las m¡fmas parakks:efto es,que laünea reda echada
defde A.harta D. terá paralela con Ja reda B.F.porque finoloes, caerá paralela
con lamifma B.F.echada por A.ópor la parte de arriba de A,D_ o por la parte
de abaxo cayga primero por arriba, y te ]úntecOnláE;lJ.prodúd'dá*hafta G. y
téchete laredaGF. y por quanto fon paralelas A.GvB.F- terá el trianguló E.
F.G.igual al triangulo A.B.C. y porque fe poned triangulo DEF. igual ai
triangulo. A.B.Cpor Idque terá el triangulo D.E.F Igual al triangulo GíE.F.
la parte al todo loque es abfurro,y quando láparalela echada por A.cayere
por baxodc A.D.qual es A.H.echada la reda H.F. terála mifma argumenta-
ción de los triángulos H.E.F.D.E.F.iguaks laparte ai todo,quc es grande ab-
lgrtoks luego A.D.paralelá ák mifma B.F.por loqual los triángulos ¡guales
conáituidos ftíbre ¡guaiies vafis,&c. que es 1© que fe aviadedemoftrar, fe
demueftra el num. 4.

EL SIGVIENTE THEORE MACÓN

facilidad demonftraremos.

Si dos triángulos entre las mifmas paralelas tuuieren las Vafis defigua-
lés, aquel que tumere la Vafis mayor,fera mayor, y por elcontrario,

fidos triángulos fueren defiguales entre las mífmas
paralelas, lo de Vafis mayor, fera

mayor.

CEan losdos triángulos A.B.CD E.F. conftituidos entre las paralelas A;
D.B.F.y teakvafisB.C.mayorquek vaíisE.F.d¡go,que del triangulo A.

BC.ferá mayor que el triangulo D.E.F. cortada la reda C-G.iguatá ia milma
E.F.y echada la rc¿ta A.G.fera n los triágulosA.G.CD.E.F. fobre ¡guales va-
fisG.C.E.F. iguales ,luego como el triangulo A.B.C fea mavor que el trian-
gulo A.G.C.ieráci mifmo triangulo A.B.C.mayor que d triangulo D.E.F.

Icen mas, íeanlosttianguiosA.B.CD.E F.deíigqales ,y tea A.B.C ma-
yor.D¡gó,que la vaGs B.C. terá mayor que la vafis E-F.porq fidix?ren,queno
fon¡guales, terá el triangulo A.B.C.igualal triangulo D.E.F. loquees abfur-
tc,porque te faponc fer mavor,y íidixere que es menor ,terá el triágulo D.E.
F.mayor que el triágulo A.B.C.quecomo es menor,ferá mavor ablurto, lue-
go la teda B.C. es mayor queja tedia E.F.como fe tiene moíitado,queni es



IbD n
kual nimenor ,que es .opropuefto, tedemüeítraenel numero quinto.

Aquello que hafta agorademoftramos de losparaklogramos,y trlaogulos,
que fcconftltuyen,cntre las milmas paralela.; también podrá mas fácilmente
demoflrar, de los trapecios deícriptos enttelas miímas fátatelas 5,cafi pot el
núíO-O modo, yorden.

—\

Thcorema Primero.

Los trapecios entre las mifmas paralelas,} fobre la mifma Vafis,de los
anales, las Vafis opueftasjon entrefi iguales ,firan entrefi iguales,

y los trapecios iguales entre las mfimas paralelas,yf.brc la

mfma Vafis tienen las V*fu
iguaks.

DIzenfe cítar los trapecios entre las mífmas paralelas ,quando los dos la»

dos opueftos fon paralelas, y fon paites de las mífmas fárdelas ,dken-
tendido, kan conftítuidas entre las paralelas A B.C.D. y fobre la mifma vafis

C.D.los dos trapecios A.C.D.E F.C.D.B, de los quales las vafis opueflas A.
E.F B.fean Iguales; digo.que los trapecios entrefi (eran iguales ;porqueccha-
das las redas E.CF.D. tetan afsi. Los triangulo. E.CD. y F.C.D. fobre la

mifma vafis CD.y entte las mífmas paralelas entrefi Iguales, como los trián-
gulos A.CE.F.D-F.fobre iguales vafis AE.F.B.y entre las mífmas paralelas,
por loque á los iguales E.CD.F.CD. le añadieren los iguales A.C.E.F.D.Bv
ferá todo el trapecio A.CD.E.ígual á todo el trapecio F.CD B.

Digomas, que fiendo los trapecios A.C.D E F.C.D.B. entrefi iguales,
también las vafis opueftas A.E.F.fí. ferán entrefi ¡guales 5 porque tetan otra

vez los triángulos E.CD.E.CD.igualesjpot loque G de los trapecios iguales
fe quitaren los triángulos iguales, ferán ¡guales les mangólos, que quedan A,

C E.F.D.B. y porque eftán entre Jas mifmas paralelas ;avernos demonítrado,

ferán las vafis A-EF B.entrefi ¡guales, que es iopropudto, tedemuetttacnel
numeso texto, la B.junto á la A.ha dc fet F.

Theorema Segundo.

Los trapecios entre las mífmas paralelas ,}fobre la mifma vfts, Je los

quaki las V fin opmftatfon defiguales , ellas feran defiguales, y ma)or

fiera aquel, cuya l'afis es mayor,} Ivs trapecios defiguales, entre las

mfimas par alelas >yfobre lamifma Vafis, que timen las Vafis
vpneflas defiguales, Jera mayor aquella del

mayor trapecio.

COMO en la figura próxima precedí nte, fila vafis A.E-fuere mayor» qoeí
vafis F._S. DIgcque el trapecio A C.D.E. terá mavor que el trapecio r.

C.D.23. porque terán otra vea los triángulos E.C.D. F.C.D. 'gua,cS k(to
-
s

triagulo AC.E.es mayor q el triangulo Í?.D.B por el Theo/ema antes «

dosj luego todo d trapecio A.CD.É.es mayor q todo el trapecio F.G.



3 íOtra vez,fi el trapecio A.CD.E. fuere mayor que el trapecio F.CdJS,
diga.quela vafis A.E.terá mayor que las vafis F.B.porque ferán los triangu-
Jos E.CD F.CD.iguakS} por la qual razón los debías triángulos A.CE.terámayor que el triangulo F.D.B. por loque como avernos mofttado arriba lavafis A-E.ferá mayor que la vafis F.B.quc es lopropuefto.

Theorema Tercero.
— , 1 f ¡y a -

,'\u25a0 :h' :* *-*

Los trapecios, entre los mifmos paralelos > }fobre iguales Vafis,de loí
quales, las Vafis opueftasfiean defiguales jfiera» defiguales, (erama}or

aquel que tuniere la Vafis mayor,} los trapecios defiguales, éntrelas
mfMas paralelas >yfobre iguales vafis tienen las Vafis defigua-

les,yfer a mayor aquella ,cuyo trapecio
fiera mam,

/"^OMOen la figura prefente, fila vaíís A.F. fuere mayor que la vafis H.B.v~y íera el trapecio A.CE.F. mayor que el rrapecio H.CD.B. porque ferán
los rríaogulos H.CE.H.G.D.fobre iguales vafis CE.G,D.igu3le$,y el trian-
guio A.CF. es mayor que el triangulo B.D.H. como avernos dcmonílradoj
porque la vafis A.F. te pone fer mayor que la vafis H.B.luego todo el ttapecio
A.CE.F.ferá roayor,quc todo el rrapecio H.CD.B.

íten mas, (iei trapecio A.CE.F. fuere mayor que el trapedo H.CD.B-,'
terá la valí. A.F.mayor quek vafis B.H.porque ferán otra vez los triángulos
E.CE.H.G.D. fobre ¡guales vafis CE.CD. iguales ,dc ios qualcs quitados
de los trapecios defiguales, el triangulo que queda A.CF. terá mayor que el
triangulo B.D.H.y por efta caufa, como femoftró fupra la vafis A.Fdcrá ma-
-yor que la vafis H.B. que es lopropuefto en la tegunda parte del Tneotema¿
íe demueftra en el numero fiete.

Pareceme,que no fe puede pallar en filcncío el Theorema que fe figuepot
ia facilidad con que mueftra,como te dividirá qualquíera linea reda,en quan-
tas partes ¡guales quifieren. Loque en el Scoliodela propofic.io. defte libro
prometimos moftrar en eñe lugar, y puefto que lomifmo te puede demoftrar,
y muyfacilmente,porkspropoficionesde las lineas ,como en el libro texto

iomoftr3mos, con todo ferá mas guftofo entender, que finningún trabajo
fepuede dioabfolver, por las propoficlones hafta agota dc-.

monftradas, finadjutorío de proporciones; el
Thcorema es laGguientc.

(******)
(****)
(**)

ThcOí
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Thcorema.

SienVn triangulo fe echare Vna linea retía paralela a Vno de los lados,
la reBa quefie echare del ángulo opuefto que diuidiere Vna de las dos

lineas paralelas en dos partes iguales, también diuidtra la
otra en las mfmas partes

iguales.

CNel triangulo A.B.C.equidifteD E. ala mifma B Cy la reda A F.corte**
vna dc las lineas B.CD.E.en dos partes iguales :digo,que también 1» otra

ferá cortada en las mífmas partes iguales. Primeramente fea dividida B.C en
dos partes iguales.en el punto F.d¡go.que también D.E.teta dividida en elpü

-
toCen dos partes iguaies,porque fiD.G.G E ao fon¡guaks,tea ma yor D.G.
échente las tedas F.D.F.E. por loque ferán, como lomol. ramos en elprime-
ro Theorema defta propoficiooj afsi el triangulo A.D.G. mayor que el trian-
gulo A.E.Ccomo el triangulo F.D.G.ai ttiinguloF.E G.luego todo el trian-
gulo A.D.F.terá mayor que todo el trí-jugaio A.É.F. á los quaks G añadieren
los triángulos D.B F.E.CF.que por razón de ¡as vafis ¡guales B.F.C.F. ferán
iguales, hará todo el triangulo A.B.E- mayor que todo el triangulo A.CF. y

poreftacaufa terá mayoría valis B.F. que la vafis BC peroeilas fe pufieron
iguales loque es abfurto,luego cortada es la reda D E.en el punto G. en dos
partes ¡guaks,que es lo propuetio» te demueftra en elnumero ocho.

Sea D.E.corrada en dos partes iguaksenG.digo,que también B.C.es cor -j

tada en dos partes ¡guales en elpunto F. porque fino ioes, dívidak B,C en ci
punto H.en dos partes iguales, y échele la «da A.H.que corte D.E.en elpun-
to1. y por quanto A.FI.corta B.Cen dos partes iguales en H.cortará lamifr
ma también á la mifma D.E. en dos partes iguales en el punto l.como lo
moftramos ha poco loque es abfurto ,como ia pulimos fer cortada en dos
partes ¡guales en el punto G. porque teguiria que la parre fudfe mayor que el
todo: porque fiD.l.es ¡gual a lamifma i.E.ccmo 1E. tea mayor que GE, fetá
también DI.mayor que GE. efto es mayor que D.G. que te pone iguálala
mifmaG, f.luego divídete B.C. en dos partes iguales en el punto F. que es lo
que-teavíadeJcmoftrar: dto demonstrado, vengamos á ladiviíionde vna
jínea reda en ks partes iguales que quilicren, tedtmueftra en elnum.9.

Dada Vna linea reBa finita córtala en au alefquiera
partes guales.

Sea k reda dada A B.corrada en cinco parres Iguales por e!extremo pun-
toB.cebádala iíd¿B.Cccqu8iQu¡cr_- u-snera,y icn-sdoenB.C vn punto
qualquíera D. o por baxo áe B.ó por aniba, ccheíepo¡ D.paraíciaá te nufaa
A.B.ia toda D.E. de la qual (c cortará tinco partes entrefi iguales D-FrE-"*
?.H. H.I. i.E. con efta c<ndkioo, queafsiítenred punto D.porbaxo dcfcd»
recta D E compucita de laseinco partes iguales, te¡á mayor que iadada A-»*
pero fera menor quan-áo el punto D afsifta lobsc ¿.para que la teda A.Cecn
da por el otro extremo A.v por el punto E pueda concurrir coa i»riCta i>- \u2666

enalban punto, como en el punto C.áeiquál, í¡pot lo.puntos F.G. "--¡7
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«chen lineas redas a ferá cortada lareda dada A.¡ñ.en cinco partes igualesB.K.
K.K.L.JL.C.C.n.n.A.ypor quanto en eltriangulo C.B.L.laredaD.g. es pa-
rajeiaámimiaB.jL.o en. elángulo C.D.g. lareda B.L.es paralela a iamiliiu
D.g.krá cortada D.g.en dos partes iguales, en elpunto F. rabien fera cortada
en dos partes iguales __>.L.en eipunto K.como íodemonftramos en ei próxi-
mo thcorema, y por lamifma razón larecta 1CAl.en eí punto L.iera cortada
en dos partes iguales del miímoque F.H. es cortada en dos partes iguales ea
elpumo g.íucgo tenemos tres partes B.K.K.L.L.M.cortadas entrcii iguales,
a. »icomo las tres D.F.F.g.g.h. yafside ias demasjk demueftra en elnuni.i o.
titas citaciones eftáa duplicadas laE.ha de fer T. y j¡tanto kK.baxafaka -la T.

De otramaneriíe puede hazer, dei extremo A.de lalinea A.B.cortada ea
cinco parréis iguales, íeconítituyavn ángulo redelineo de qualquíera fuerte q
ieaxky de iareda A.C. fe corte cinco parpes de qualquíera manera entrefi
iguales A.D.D.E.E.F. F.g. g.C.yechadakredaCB.haganfeaellaparak-
ksg.L.F.K.E. I.D.H.digo,que laredaA.B .eftá cortada en cincopartcs igua-
les echadas por g.yF.a lamiima A.JS.las parakks g.M.F.N. que tambkn ion
cntreíi parakks,iguales áks redas 15.L.L.K.ddparáldogramo g.B.F.L.Íe-
ran aísi los ángulos F.g.N.g.CM- externo, yinterno en ias paralelas g.L.C.
B.como también ios angulosC.g.M.g TF.M.externo, yin.erno en las parale-
las g.M.F.Naguales enrrdl, por loquelos dos ángulos Cg. dei triangulo G,
g.lvi.íerán iguales a los dos ángulos g_F. del trugulo-g.F.N.vno a vno^y otro
a otro,y los lados á ellas adjgncantes Cg.g.F. ign.ües ,por laconftrncdon
íerán u&ien loskdosg.M.F'.'Ñ. iguales, que como fe lumoftrado fer en igua-
les á las redas B.L.L.K.iera tambten.B.L.L,.K. entrefi iguales^ por lamifma
tazón moftraremos ier en iguales K,L-L.l.ypor coiiíiguiente I.K.H.I.f
Á.l.A.H.porla qual razón la reda A.tí.ferá dividida en cinco partgs iguales j,

que es iopropiidio, ie demueftra en elimm.11.
De otramanérate puede dividir qualquíera linea en. quantas partes igna-

íesqtuiicreu,preparíe vninftrumento de divifionesde lincas en partes iguales,
acomodado defte modo, echadas dos paralelas entrefi diftautes por grande eí-
pacioCD.E.F. tómenle en vna, y otra parte, muy ai judo entrefi iguales de
qudquicradiikncia que íean tantas en vna quarta en iaotra, yios puncos que
iercípondicren le junten.c©n lineas redas, que ¡ferán paraieias entrefi como
fé ) untan con ios extremos de paralelas iguales 3 por loque íipor beneficio del
compás la recta A.B.íe dteidk-re enanco parres iguales, y lapallaren de qual-
quíera punto halla elpunto H.ciemodo,que incluya cinco efpacios de los para-
lelos entre g.yH.fera dividida lalinea echada g.H.dc aquellas en cinco partes
iguales con las qua tes partes fien la dada A.B.íe tomaren aqucíías partes igua-
ks,ícra también lamifma reda A.B.dividida civlas.ciAc© parces iguales,que la
reda g.H.eftá dividida en emeo partes ignales,íe demueftra defte modo: ccha-
dasdefdeC y N.las paralelas CI.'N.M. que también ferán: entrefi paralelas
iguales álasmiimas g.K.K.L.enlos par aielog romos g.I.K.M, feranafsi ios
ángulos CN.I.N.o.M.externo, y interno en las paralelas N.IC.o.L.como ios
ángulos o.N.M.N.C.I. externo, y interno en las paralelas N.M.C1. iguales
entreíi, por loque como los dos ángulos CN.del triangulo CN.i.fotnigua-
les alosóos ángulos o.N.del triangulo N.o.M.vabá. vno, y otro a otro, y los
lados á ellos achacantes CN.N.c. iguales por lacónítruccion ,ferán también
los lados CI.N.M.entrcfiiguales, los quates, como fue deaionftrado fer en
iguales alas rectas g.K.K.L.ferá tambieng.K.K.I.. entrefi iguales, y por la
mifma razón todas las partes de lareda g.H. íe moftrara fer ea iguales a ypor
configuiente lareda g.H.íerá dividida en cinco partes iguales ,fe demueftra
en elnumero 11. ; \u25a0

Eftapradica fe demonftrará mas brevemente, haziendofe defte modo ,to-
stados cinco intcivalos en laredaE.F. ddde E.halla1\ y transfierefeiacami-
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dad de la linea A.B.por beneficio del compás, defde P. á algún pimtode krec*
ta CsE.com© en elpuntoq.y por eíta razan ferá kreda P.q. dividida en cinco
partes iguaks de las paralelas ¡por loqualfi ks paites de .a reda P 5q, que el
igual á lareda A:B. dada pbíla cbnftruccíón \ fe tiansílndien en la reda ciada
A.B.fera tábie dividida la redaA; B.ea cinco partes iguáies^q es loprooncfio.

íheorcffiáXXXL Propoficion XXXXI.

Si elparalelogramo con el triangulo tuuieren la mifma Vafis,y eftmierm
entre las mífmas paralelas elparalelo? ramo _ fera al

doblé del triangulo.

Éntrelas paralelas A.B.Clhy fobre la vafis C.D.fe conftituyaii elparale-
logramo A.CD.E. y eltriangulo U.CD. digo, que eí parale logramo terá ai
doble del triangulo _ porque echado eldiame.ro A.D. en el'paraíelógramo
ferán lo.tfkngülbs A.C.D .B.Q.D. iguales, y&paráldogramo A.CD.E. es
duplodel triángulo A.CD.V porque ios triángulos A.CD.A.D.E.fon r.mi-
bien entrefi iguales, por loque ferá elparaieiogfamo A.CD.E. al doble del
trianguló B.CD.por loqiiai fielparakiogramo con eltriangulóle, que es
Ibque leavia de demonftrar, fe demueftra en dnum.i3.

ESCOLIO.

Aefto fe íígue,que 'fieltriangulo tuviere layafis áldoble ayeftuvie re entre.
ttas.mifmas paralelas con elparaklogramo que ferá.igual el triangulo ai para-
lelogramoyporqucíi produciereiilavafisCD.haílaF.que feráD.F.iguai á ia
mifmaD.Cyíe echare la reda F..S. ferá el triangulo _3.CF.doblado del tria-
guio _3.G_D-y porque los triángulos __.CD-B.D-F fon iguales^ y elparaldo-
gramb AJG.dJ.Eesdobkdodel_ri._ngu]©<B.CD. por loque ferán iguales el
triangulo B.G.F. y elpaf aklogfamo A.C.D.E.fe demueftra en elnumero 14*

De Prod'ar

Sieltriangulo ,}el trapecio eftuuieren en lamifma Vafis, entre las milnus
paralelas, y la mayor linea paralela del trapecio fea la Vafis del triangulo,~

'fiera eltrapecio menos deldoble deltriangulo; y fiendo menoría linea
:paralela del trapecio, la Vafis del triangulo fera el trapecio

mas deldoble del triangulo.... .<• <.__ji.-_--_.---_ ,f,. \u25a0\u25a0 .. . ,. *=» ¡-

Piltre las.1incas paralelas Á.E.B.C. fean conftituidos el trapecio A B C
D.y eí triangulo E.B.C fobre lamifma vafis B.C que fea mayor que la otra Ü-

-neareda A.D.pafaleladeltrapecio dado, digó¿ que el trapecio A.B C.D- el
menor deídoble del triangulo E.B-C porque Como fepone A-D*.menor que
jB-Ctom.de A.F igualákmiíma.B.Cy echefekredaCF. laqualferá para-
lela!lamifma A.B. podo que ferá.paráldogramo A B.CF. ioqual es dobla-
dodel trianguló E,B Cpor laqual razón ei trapecio A.BC.D. comofea par-
te del paráldogramo, ferá menos del doble delmifmo triangulo E.B.C que es
lopropuefto, fe demueftra en elnumi 5. **¡



en la fecunda figura el trapecio, y el triangulo, como de
primero^ iavaíisíí.Cíeamd_or que kotraparak aA.B.ene. trapecio dado
digo^ que ei trapecio A.B.C.D. ferámayor que eldoble dei triangulo E.B C*
poique como A.D.kamayor que B.C. corteje D.F. iguai a iammna B.C. y
\u25a0echeie iarceta Ei.A. en ia qual fera paralela ala mifma C.D. y por elfo ferá
paráldogramo B.CD.F. que es doblado del triangulo E.B.C por laqual
razón todo el trapecio A.B.CD.que íupera a!paráldogramo B.CD.F.iera
mayor que eldoble dei mifmo triangulo E.B.C que es iopropuefto 3 te de-
mueftra en el numero dkzyXeis.

•

Eltrapecio que tiene dos lados opuefios paralelos es doblado del triangulo
que tiene la Vafis de Vno de los lados del trapecio que junta las parale-

las, y el Verter en elpunto medio dellado
opuejlo. ,.

Sea el trapecio A.B.CD. cuyos dos lados opueftos A.B.CD.Íean paraíe-
Ios,y loore ía vafis B.C.feconftituyael trkngmo E.B.C que tenga ei verter E.
en me. 10 del iado A.B.digoqueel trapecio A.B.CD. íeráeidoulo dei trian-
gulo E.B.Cporqiicproduzgaie vnq.de los lados del trianguío'parael verter,
aíaber B.E.íjaftaque fe junte conCD. traydo haftaF. y porque fon parale-
las Á.B.CF.ferán ios ángulos alternos B.A.E.i.D.£.iguales, y los ángulos
A.E.B.D.E.F.íon iguales, que fon adverses E.y ellado A.E.dei trianguio A.
Bd .igual aikdoD.E.del triangulo D.E.F .por el¡upóte! e, porlo qudos de-
mas lados A.B.B.E.feran iguales áios demás lados D.F.F.E. vno áyno,yotro
a otro,y los demás ángulos A.b,E.D.F.E.igaa_es,y por cofiguíente ios trián-
gulos á.B.E.D.E.F. por elCorokriodeiaprop.2ó.dcik ubro terán iguales,
por la qual razón añadido el triangulo comunCD.E. (eran los triángulos/un-
tos Á.B.E.CD.E.iguales á todo eí triangula CE.F. y el triangulo B.C.E. es
igual almiímo trianguio CE.F. porque ia vafis B.E. íe moííró fer igual ala
vaíis E.P. v los miímos triángulos citan entre íasmifmas parte j,Í1por ei punto
Cíe echare la paralela á lamifma B.F. por loqel tmagutoCB.E. ferá igual
iios triángulos A.B.E.C.D.E. y porci'i© Co.E. triangulo lera la mitad del
trapecio A-.B.C.D.qiie es lopropuefto, íe demueftraend num. 17.

Problema XI. Propoficion XXXXlí.

Dado Vn triangulo, conftituir Vnparáldogramo igual a elcon Vn ángulo
wual a otro dado.

pL triangulo dado A.B.C y el ángulo redelineo dado D. es necdTario
5-" conítituirvn paráldogramo igua. al triangulo A.B.C que tenga cián-

gulo igual alángulo D.divídate vno de ios lados del triangulo ifaber B.C en
eos partes iguales en el puro E.lugate el ángulo CE.F. igual al ángulo D.pa-
radondequifiere.: elloes,quc ote hagael anguiopara laparte Co para ázia
B.parala parte mas conveniente. Íten mas, echefe por dpunto A.'arectfA.
E.paralelaá kmümaB.C que corte E.F. en F. íten mas_,por Co por B.cchcie
á lamifma E.F. laparalela Cg.que enquentre con la recia A.F. producida en
g.por loque cítara conftituidoen elangulo C.E.F.que es igual al;ngulorec-
telhuoD.dadod paráldogramo C.E.F.g. el triangulo A.3X. es dob !e del
trkn-íiiloA.E.C.y también aldob.e del triangulo A.B.E.porque los triangu-


